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 انمضى انُٓائٙ:  5102-5102انعاو انذساصٙ   -تاذُح –ثإَٚح تٍ تٕنعٛذ 

 انًذٕس الأٔل:انذٔال الأطهٛح

 ثإَٚح تٍ تٕنعٛذ -إعذاد الأصرار: جشاد٘ صهطاٌ

 ٔ      كًا ٚهٙ:  انًعشفرٍٛ عهٗ ٔ َعرثش انذانرٍٛ (1

 يٍ ذذمك أَّ يٍ أجم كم ، 

 ٖيٍ تذٛث يٍ أجم كم الرشح دانح أخش ، 

 .عهٗ دانراٌ أطهٛراٌ نهذانح ٔ َمٕل أٌ 

 .لاتهح نلاشرماق عهٗ ٔ دانراٌ يعشفراٌ عهٗ يجال ٔ  جعريف:      

 َمٕل أٌ: ، يٍ إرا كاٌ يٍ أجم كم      

o  انذانح انًشرمح نهذانح ْٙ. 

o  عهٗ دانح أطهٛح نهذانح. 

 َرائج يثاششج يٍ انرعشٚف: 

 غٛش يُرّ يٍ انذٔال الأطهٛح نكم دانح يضرًشج عذد 

 انفشق تٍٛ كم دانرٍٛ أطهٛرٍٛ نُفش انذانح ْٕ عذد ثاتد 

 مجموعة انذوال الأصهية نذانة 

 خواص ) جقبم دون برٌان (:

 .ذمثم دٔالا أطهٛح عهٗ فإٌ دانح يضرًشج عهٗ يجال إرا كاَد   

 ْٙ عهٗ فإٌ كم انذٔال الأطهٛح نهذانح عهٗ انًجال دانح أطهٛح نهذانح إرا كاَد    

  عذد دمٛمٙ ثاتد. دٛث  انذٔال

 (:1يثال يذهٕل)

 ٔ    كًا ٚهٙ: انًعشفرٍٛ عهٗ  ٔ  َعرثش انذانرٍٛ

 .عهٗ انًجال دانح أطهٛح نهذانح تٍٛ أٌ انذانح    

 ٔ أٌ يٍ أجم كم لاتهح نلاشرماق عهٗ ٚكفٙ أٌ َثثد أٌ عهٗ يجال دانح أطهٛح نـ   طشٚمح:لإثثاخ أٌ

 .، يٍ

 انذم:
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نذُٚا:     يٍ ٔ يٍ أجم كم فٓٙ إرٌ لاتهح نلاشرماق عهٗ دانح َاطمح يعشفح عهٗ 

 

 ٔ يُّ: 

 ٔ تانرانٙ:      

 .عهٗ انًجال دانح أطهٛح نـ   . إرٌ،يٍ يٍ أجم كمٔ ْكزا  

 (:2يثال يذهٕل)

 كما يهي: انمعرفحيه عهى  و وعحبر انذانحيه

 و                       

 دانحان أصهيحان نىفش انذانة. و باصحعمال طريقحيه مخحهفحيه بيه أن   

 انحم:

 ، يٍ انطشٚمح الأٔنٗ: َثٍٛ أَّ يٍ أجم كم    

 ٔ  ،يٍ يٍ أجم كم

 انذانح.. انذانراٌ ًْا إرٌ دانراٌ أطهٛراٌ نُفش ، يٍ إرٌ يٍ أجم كم

 عذد دمٛمٙ. دٛث ، يٍ َثٍٛ أَّ يٍ أجم كم أنثاوية: انطشٚمح         

 ،يٍ يٍ أجم كم

 انذوال الأصهية نذوال مأنوفة 
 يٍ خلال لشاءج جٛذج ٔعكضٛح نهذٔال انًشرمح نذٔال يأنٕفح ًٚكٍ نُا ذهخٛض جذٔل تاْى انذٔال الاطهٛح نذٔال يأنٕفح:

 

 

 ب ـ دالة معرفة على  هي الدوال المعرفة ب ـ  على الأصلية ل ـ الدوال  هو المجال
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 عدد حقيقي ( )   

   

    ( ) 

   أو 

 (و )   أو 

   

 انذوال الأصهية و انعمهيات عهى انذوال

 .دانح لاتهح نلاشرماق عهٗ يجال   

 الدالة على الدوال الأصلية للدالة شروط على الدالة
   

    ( ) 

   ،من من أجل كل

 (و )  ،من من أجل كل

   ،من من أجل كل

 (:3يثال يذهٕل)

 انمعطى نكم دانة مه انذوال انحانية: عيه دانة أصهية عهى انمجال

   ٔ  ٔ  ٔ 

 انحم:

 يعشفح تـ  : عهٗ نهذانح دانح أطهٛح 

 يعشفح تـ  : عهٗ نهذانح دانح أطهٛح 

 يعشفح تـ  : عهٗ نهذانح دانح أطهٛح 

 F x  f x 

ax caa

21

2
x cx

11

1

nx c
n

 


nxn 

 ;0 0;
1

c
x

 
2

1

x

 ;0 0;
  1

1

1 n
c

n x 
 



1
nx

n2n 

 0;2 x c
1

x

uI

ufIf

21

2
u cu u

11

1

nu c
n

 


nu un 

xI  0u x 
1

c
u

 
2

u

u



xI  0u x 
  1

1

1 n
c

n u 
 

n

u

u


n2n 

xI  0u x 2 u c
u

u



I

   3 3 5f x x x  I    2

2
g x

x
 ;0I     3

3 1
h x

x x
  0;I  

Ff  3 1 2 4 21 1 1 3
3 5 5

3 1 2 4 2
F x x x x x x x      



Gg ;0I   
1 2

2G x
x x

 
    

 

Hh 0;I   
  3 1 2

1 3
3 2 2

3 1 2
H x x x

x x

 
        



 

صهطاٌ جشاد٘                                   4 

 

 (:4يثال يذهٕل)

 انمعطى نكم دانة مه انذوال انحانية: عيه دانة أصهية عهى انمجال

 ٔ      ٔ 

 ًٚكُُا: نذانح نرعٍٛٛ دانح أطهٛح عهٗ يجالطريقة:

 .يع ذذذٚذ عثاسج  أٔ أٔ ذكرة عهٗ أدذ الأشكال  يلادظح إرا كاَد .1

 .أٔ أٔ تذٛث   ثى ذذذٚذ عذدا دمٛمٛا دضاب .2

 ذطثٛك لٕاعذ انذٔال الأطهٛح. .3

 انحم:

 يع  يٍ انشكم ٚظٓش ٔ أٌ انذانح. 

 ٔ يُّ  أ٘ أٌ  نذُٚا 

 .أ٘ أٌ  َجذ ْكزا أٌ: 

 .أ٘  ، يٍ ٔ تانرانٙ فإٌ يٍ أجم كم

  ٔ يع  يٍ انشكم أٌ انذانحٚظٓش. 

 .أ٘ أٌ  َجذ ْكزا أٌ:  أ٘ أٌ  ٔ يُّ نذُٚا 

 .أ٘  ، يٍ ٔ تانرانٙ فإٌ يٍ أجم كم

 

 

 

 

 

 

 انًذٕس انثاَٙ:انذضاب انركايهٙ ٔذطثٛماذّ:
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 انذانة الأصهية و مضاحة حيز جحث مىحه

 عذداٌ دمٛمٛاٌ ٔ .دانح يضرًشج ٔ يٕجثح عهٗ يجال خاصية ) دون برٌان (:

 .عهٗ دانح أطهٛح نـ   ٔ فٙ يعهى يرعايذ يُذُٙ .دٛث يٍ  

 .ْٕ انعذد انذمٛمٙ  ٔ تٍٛ انعذدٍٚ يضادح انذٛز ذذد انًُذُٙ   

   

 .عذداٌ دمٛمٛاٌ يٍ ٔ .دانح يضرًشج عهٗ يجال جعريف:

 إنٗ انركايم يٍ، عهٗ دانح أطهٛح نـ    ، دٛثٚضًٗ انعذد انذمٛمٙ    

 .ٔ َشيز إنّٛ تانشيز  نـ     

 َرٛجح: يٍ ذطثٛماخ انركايم:

 فٙ  يُذُٙ .دٛث يٍ عذداٌ دمٛمٛاٌ ٔ .دانح يضرًشج ٔ يٕجثح عهٗ يجال 

 . عهٗ دانح أطهٛح نـ   ٔ يعهى يرعايذ   

 ْٕ انعذد انذمٛمٙ  ٔ تٍٛ انعذدٍٚ يضادح انذٛز ذذد انًُذُٙ

 انركايم:خٕاص 

 .دانراٌ يعشفراٌ ٔ يضرًشذاٌ عهٗ يجال ٔ 

 الخطية .1
 نذُٚا: ٔ يٍ أجم كم عذد دمٛمٙ يٍ ٔ يٍ أجم كم عذدٍٚ دمٛمٍٛٛخواص: 

  

(2) 

 ( انحرجيب2

 .دٛث  عذداٌ دمٛمٛاٌ يٍ ٔ خواص:  

 فإٌ  ،يٍ إرا كاٌ يٍ أجم كم    

 فإٌ ،يٍ إرا كاٌ يٍ أجم كم    
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 علاقة شال (3

   نذُٚا: يٍ ٔ  ، يٍ أجم كم أعذاد دمٛمٛح خواص: 

 (:1يثال يذهٕل)

 .بـِ  انمعرفة عهى وعحبر انذانة

 .  اصحىحج أن ،  مه  بيه أوً مه أجم كم    

  انحم:

 .،يٍ يٍ أجم كمٔ يُّ   ،يٍ يٍ أجم كم

 .فإٌ  ٔ تًا أٌ  َضرُرج أٌ 

 (:2يثال يذهٕل)

 .. أحضب بـِ  دانة معرفة عهى 

  انحم:

 

 ٔ   نذُٚا: 

 .ٔ يُّ 

 انقيمة انمحوصطة نذانة عهى مجال

 .دٛث عذداٌ دمٛمٛاٌ يٍ ٔ .دانح يعشفح ٔ يضرًشج عهٗ يجال جعريف: 

 ْٙ انعذد انذمٛمٙ:  عهٗ انًجال انمًٛح انًرٕصطح نهذانح

 (:3يثال يذهٕل)
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 بـِ:  انمعرفة عهى  وعحبر انذانة

 .عهى انمجال أحضب انقيمة انمحوصطة نهذانة   

  انحم:

 دٛث: ْٙ انعذد انذمٛمٙ عهٗ انًجال  انمًٛح انًرٕصطح نهذانح

 

 حجم مجضم دوراوي محوري

 يضرًشج ٔ يٕجثح عهٗ  يًثم نذانح  نًُذٍ دجى يجضى  يٕنذ تانذٔساٌ دٕل انًذٕس

 دٛث:   ْٕ انعذد انذمٛمٙ يجال     

 يضادح دٛز يذذد تًُذٍُٛٛ:

  ، يٍ تذٛث يٍ أجم كم دانرٍٛ يضرًشذٍٛ عهٗ يجال ٔ إرا كاَد

  ٔ ٔ تانًضرمًٍٛٛ انهزٍٚ يعادنراًْا  ، انًذذد تانًُذٍُٛٛ يضادح انذٛزفإٌ     

:ْٙ 

 ذًاسٍٚ يذهٕنح:

 انرًشٍٚ الأٔل:

  و  وعحبر انحكامهيه: 

    و ثم اصحىحج  و  أحضب. 

 انحم:    

. 
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2

b

a

V f x dx   

fg ;a bx ;a b   f x g x
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

 
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
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A B x dx x dx B x x dx xdx x

   

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 .ٔ    . تعذ دم ْزِ انجًهح َجذ  ٔ نذُٚا  

 انرًشٍٚ انثاَٙ:

 وعحبر انحكامم 

 .،  يٍ  (  بيه أوً مه أجم كم1

 .  (  اصحىحج حصرا نهعذد2

 انحم:     

 .،يٍ يٍ أجم كمٔ يُّ   ،يٍ (  يٍ أجم كم1

  ٔ ترطثٛك خاطٛح انًذافظح عهٗ انرشذٛة َضرُرج أٌ  (  تًا أٌ 2

 ،يٍ أجم كم . يٍ انٕاضخ كزنك أَّ يٍفإٌ  ٔ تًا أٌ 

 .. َضرُرج ْكزا انذظش انرانٙ: ٔ يُّ  

 انرًشٍٚ انثانث:

    بـِ  انمعرفة عهى وعحبر انذانة

 .عهى انمجال . أدرس اججاي جغير انذانة1

 .. اصحىحج حصرا نـِ 2

 . اصحىحج حصرا نهعذد انحقيقي 3

 انحم:    

 ٔ يُّ عهٗ يرزاٚذج ذًايا عهٗ . إرٌ ، يٍ . نذُٚا يٍ أجم كم1

 .انًجال 

 .أ٘ ،يٍ . َضرُرج أَّ يٍ أجم كم2

4
A B


 

1

2
A B 

2

8
A

 


2

8
B

 


1

2

0

1

1
I dt

t




t 0;1
2

1
1

1t




I

t 0;1
21 1t t 0;1

2

1
1

1 t




0 1
1 1

2

0 0

1
1

1
dt dt

t


 

 
1

1

0

0

1 1dt t 
1

2

0

1
1

1
dt

t



t 0;1

2

1
0

1 t




0I 0 1I 

f 1;    1 ln 1f x x  

f 0; 1e 

 f x

 
1

1

e

I f x dx



 

x 1;  
1

0
1

f x
x

  


f 1; 
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x 0; 1e      0 1f f x f e   1 2f x 
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0 1

1

x

y

 .. ترطثٛك دظش انمًٛح انًرٕصطح َجذ 3

 انرًشٍٚ انشاتع:

  تـ   انًعشفح عهٗ َعرثش انذانح

 . إشاسج ثى دذد دضة لٛى انذانح. أدسس اذجاِ ذغٛش 1

 فٙ يعهى يرعايذ ٔ يرجاَش.  . أسصى ذًثٛهٓا انثٛا2َٙ

 .ٔ ،ٔ تانًضرمًٛاخ انرٙ يعادلاذٓا يضادح انذٛز انًذذد تانًُذٙ . أدضة3

 انذم:

 . فٓٙ إرٌ يرُالظح ذًايا عهٗ انًجال َفش اذجاِ ذغٛش انذانح (نهذانح1

 دلا  ٔ يُّ دضة يثشُْح انمٛى انًرٕصطح ذمثم انًعادنح ٔ نذُٚا 

 ٔدٛذا فٙ

  ،يٍ .َضرُرج أَّ يٍ أجم كمذعُٙ   

                                                      . ،يٍ ٔ يٍ أجم كم

                                                               (أَظش انشكم انًماتم.2

 +                                            دٛث (نذُٚا 3

ٔ                                                                               . 

    ٔ 

 .ٔ يُّ 

 انرًشٍٚ انخايش:
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     بانحجزئة أحضب:باصحعمال انمكامهة 

 انذم:

 ،    ٔ يُّ    ،   . َضع 1

 ترطثٛك يثذأ انًكايهح تانرجزئح ٚكٌٕ نذُٚا:  

 .. إرٌ ٔ يُّ  

 ،  ٔ يٍ ذى   ،   كاٌ تالإيكاٌ ٔضع  ملاحظة:  

 إلا أَُا تعذ انرعٕٚض َذظم عهٗ ذكايم أكثش ذعمٛذا يٍ الأٔل. 

 ذًاسٍٚ يمرشدح:

 انرًشٍٚ الأٔل:

 انٓذف يٍ ْزا انرًشٍٚ دضاب انركايلاخ انرانٛح:   

           ،      ٔ 

 كًا ٚهٙ :      انًعشفح عهٗ f .نركٍ انذانح 1

 ادضة يشرمح انذانح  -أ

 . fيشرمح انذانح  اصرُرج  -ب

 . Iادضة لًٛح  -جـ

 .، ذذمك أٌ  J   ٔKتذٌٔ دضاب  -. أ2

    تٍٛ أٌ: Kتاصرعًال انًكايهح تانرجزئح عهٗ  -ب

 . J   ٔKاصرُرج لًٛرٙ  -جـ

 انرًشٍٚ انثاَٙ:

  تـ دانح يعشفح عهٗ  

 .ذًثٛهٓا انثٛاَٙ فٙ يعهى يرعايذ ٔ يرجاَش 

 
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1 xI x e dx 
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 .ثى اسصى f (ادسس ذغٛشاخ1

2)S  ُٙيذٕس  ْٙ جزء انًضرٕ٘ انًذذد تانًُذ ٔ 

 ، ثى أعظ  Sانفٕاطم .ادضة انمًٛح انًضثٕطح نًضادح 

 تانزٚادج نٓزِ انًضادح. لًٛح ذمشٚثٛح إنٗ

  Vذٕنذ يجضًا دجًّ  ،( تانذٔساٌ دٕل انًذٕس3

 أطهٛح نهذانح  دٛث ذكٌٕ انذانح انًعشفح تـ a  ،b ٔ cجذ الأعذاد انذمٛمٛح  -أ 

 .عهٗ  

 تانزٚادج نٓزا انًضادح. ، ثى أعظ لًٛح ذمشٚثٛح إنٗ Vاصرُرج انمًٛح انًضثٕطح نهذجى  -ب

 انرًشٍٚ انثانث:

f ٗكًا ٚهٙ:   انذانح انًعشفح عه   

 .ٔ ادسس إشاسذٓا عهٗ .ادضة عثاسج انًشرمح  1

 . f. شكم جذٔل ذغٛشاخ 2

 ٔ   دٛث  فٙ يعهى يرعايذ  fانثٛاَٙ نهذانح  مانرًثٛ . اسصى 3

 ٔ ، ٔ انًضرمًٛاخ انرٙ يعادلاذٓا انًضرٕ٘ انًذذد تانًُذُٙ. ادضة يضادح انذٛز 4
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