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𝑛)الدوال: نهايات  ● ∈ ℕ∗) 𝑥 ↦ 𝑥𝑛                      ● الدوال: نهايات 𝑥 ↦ √𝑥        
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 عددا فرديا:𝑛 إذا كان  ●                                    زوجيا: اعدد𝑛 إذا كان  ●
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 :∞±عند  نهايات الدوال الناطقة ●              :         ∞±نهايات الدوال كثير حدود عند  ●
 

 أو ∞+نهاية دالة كثير حدود عند 

هي نهاية حدها الأكبر  ∞−عند 

 .درجة

 

 عند أو ∞+عند  ناطقةنهاية دالة 

ها يحد قسمة حاصلهي نهاية  ∞−

 في البسط والمقام. الأكبر درجة

 

 نهايات الدوال المثلثية: ●
 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→0

𝑠𝑖𝑛 𝑥

𝑥
= 1 𝑙𝑖𝑚
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𝑥→0
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𝑥2
=

1
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𝑥نهايات الدوال من النوع:  ● ↦ √𝑢(𝑥) 
 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

√𝑢(𝑥)  𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑢(𝑥) 

√𝑙 
 

𝑙 ≥ 0 

+∞  +∞ 

 

 ملاحظة:

 هذه النهايات تبقى صالحة: 

 على اليسار.𝑥0 على اليمين أو عند 𝑥0 عند  -

 .∞−عند  وأ∞+ عند  -
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 النهايات والترتيب: ●
 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = 𝑙  {

𝑢(𝑥) ≤ 𝑓(𝑥) ≤ 𝑣(𝑥)

𝑙𝑖𝑚
𝑥≈→𝑥0

𝑢(𝑥) = 𝑙

𝑙𝑖𝑚
𝑥≈→𝑥0

𝑣(𝑥) = 𝑙

 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = 𝑙  {
|𝑓(𝑥 − 𝑙)| ≤ 𝑣(𝑥)

𝑙𝑖𝑚
𝑥≈→𝑥0

𝑣(𝑥) = 0  

𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = −∞  {
𝑓(𝑥) ≤ 𝑣(𝑥)

𝑙𝑖𝑚
𝑥≈→𝑥0

𝑣(𝑥) = −∞ 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = +∞  {
𝑢(𝑥) ≤ 𝑓(𝑥)

𝑙𝑖𝑚
𝑥≈→𝑥0

𝑢(𝑥) = +∞ 

 

 ملاحظة:

 هذه النهايات تبقى صالحة: 

 على اليسار.𝑥0 على اليمين أو عند 𝑥0 عند  -

 .∞−و عند أ∞+ عند  -
 

 العمليات على النهايات: ●

 نهاية مجموع دالتين: -
 

+∞ +∞ −∞ 𝑙 𝑙 𝑙 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑢(𝑥) 

−∞ +∞ −∞ +∞ −∞ 𝑙′ 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑣(𝑥) 

𝑙 ∞− ∞+ ∞− ∞+ ح ع ت + 𝑙′ 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

[𝑢(𝑥) + 𝑣(𝑥)] 

 

 نهاية جداء دالتين: -
 

0 +∞ −∞ −∞ 𝑙 > 0 𝑙 < 0 𝑙 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑢(𝑥) 

±∞ +∞ +∞ −∞ +∞ −∞ +∞ −∞ 𝑙′ 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑣(𝑥) 

 +∞ −∞ +∞ +∞ −∞ −∞ +∞ 𝑙 × 𝑙′ 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

[𝑢(𝑥) × 𝑣(𝑥)] 

 

  نهاية قسمة دالتين: -
 

±∞ 0 +∞ −∞ 𝑙 > 0 𝑙 < 0 𝑙 𝑙 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑢(𝑥) 

±∞ 0 0+ 0− 0+ 0− 0+ 0− 0+ 0− ±∞ 𝑙′ ≠ 0 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑣(𝑥) 

  
+∞ −∞ −∞ +∞ +∞ −∞ −∞ +∞ 0 

𝑙

𝑙′
 𝑙𝑖𝑚

𝑥→𝑥0

𝑢(𝑥)

𝑣(𝑥)
 

 

 ملاحظة عامة:

 .∞−و عند أ∞+ على اليسار وعند 𝑥0 على اليمين أو عند 𝑥0 هذه النهايات تبقى صالحة عند 
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