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 تعريف:
 

 

𝑥 دالة اللوغاريتم النيبيري هي الدالة الأصلية للدالة:  ↦
1

𝑥
; 0[ على المجال  والتي تنعدم ]∞+

 .𝑙𝑛ويرمز لها بالرمز: 1 في 
 

 

 خواص:
 

 𝑙𝑛 1 = 0 
 𝑙𝑛 𝑒 = 1 ( 𝑒أساس اللوغاريتم النيبيري) 

  من أجل كل 𝑥 0[ من المجال ; ; 0[ من المجال 𝑦 كل من أجل و]∞+  لدينا:]∞+

  𝑙𝑛 𝑥𝑦 = 𝑙𝑛 𝑥 + 𝑙𝑛 𝑦 
  𝑙𝑛 𝑥𝑟 = 𝑟 𝑙𝑛 𝑥 (𝑟 ∈ ℚ) 

  𝑙𝑛
1

𝑥
= − 𝑙𝑛 𝑥 

  𝑙𝑛
𝑥

𝑦
= 𝑙𝑛 𝑥 − 𝑙𝑛 𝑦 

   𝑙𝑛 𝑥 = 𝑙𝑛 𝑦معناه: 𝑥 = 𝑦 

   𝑙𝑛 𝑥 > 𝑙𝑛 𝑦معناه: 𝑥 > 𝑦 

  من أجل كل 𝑥 0[من المجال ;  لدينا:ℝ من 𝑦 ومن أجل كل  ]∞+

   𝑙𝑛 𝑥 = 𝑦معناه: 𝑥 = 𝑒𝑦 

  من أجل كل 𝑥 من ℝ∗:لدينا 

   إذا كان 𝑛 :عددا طبيعيا زوجيا فإن𝑙𝑛 xn = n 𝑙𝑛|x| 
 

 مجموعة التعريف:
 

𝑥 الدالة - ↦ 𝑙𝑛 𝑥  معرفة إذا كان𝑥 > 0. 

𝑥 الدالة - ↦ 𝑙𝑛[𝑢(𝑥)]  معرفة إذا كان𝑢(𝑥) > 0. 
 

 النهايات:
 

{
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑙𝑛 𝑥 = +∞   

 𝑙𝑖𝑚
𝑥
>
→0

𝑙𝑛 𝑥 = −∞     

 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑙𝑛 𝑥

𝑥𝑛
= 0       

 𝑙𝑖𝑚
𝑥
>
→0

𝑥𝑛 𝑙𝑛 𝑥 = 0    

 𝑙𝑖𝑚
𝑥→1

𝑙𝑛 𝑥

𝑥 − 1
= 1       

 lim
𝑥→0

ln(𝑥 + 1)

𝑥
= 1

 

 

 الاستمرارية:
 

 

𝑥 الدالة  - ↦ 𝑙𝑛 𝑥 0[مستمرة على المجال ; +∞[. 

𝑥 فإن الدالة 𝐼 مستمرة ومتزايدة تماما على مجال دالة  𝑢 إذا كانت - ↦ 𝑙𝑛[𝑢(𝑥)] مستمرة

 .𝐼على المجال 
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 :شتقاقيةالا
 

 

𝑥 الدالة  - ↦ 𝑙𝑛 𝑥0[على المجال  قابلة للاشتقاق ; +∞[. 

; 0[ من المجال 𝑥 من أجل كل  -  لدينا:]∞+

(𝑙𝑛 𝑥)′ =
1

𝑥
 

             فإن الدالة𝐼 على مجال وقابلة للاشتقاق  متزايدة تمامادالة  𝑢 إذا كانت -

𝑥 ↦ 𝑙𝑛[𝑢(𝑥)] على المجال  قابلة للاشتقاق𝐼. 

 لدينا:𝐼 من المجال 𝑥 من أجل كل  -

(𝑙𝑛[𝑢(𝑥)])′ =
𝑢′(𝑥)

𝑢(𝑥)
 

 

 

 

 التمثيل البياني:
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 -جميع الحقوق محفوظة  -        
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