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الآتية: الحالات من حالة كل في Df من x0 كل أجل من f للدالة الاشتقاق قابلية أدرس
.f(x) = ax + b بـ: R على معرفة دالة f .1

.f(x) = x2 بـ: R على معرفة دالة f .2
.f(x) = 1

x
بـ: ] − ∞; 0[ على معرفة دالة f .3

.f(x) =
√
x بـ: ]0;+∞[ على معرفة دالة f .4
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h 6= 0 و x0 ∈ R ليكن .1
: لدينا

lim
h→0

f(x0 + h) − f(x0)

h
= lim

h→0

a(x0 + h) + b − (ax0 + b)

h

= lim
h→0

ax0 + ah + b − ax0 − b

h

= lim
h→0

ah

h
= a

.f ′(x0) = a : ولدينا R من x0 كل عند الاشتقاق تقبل f وعليه
h 6= 0 و x0 ∈ R ليكن .2

: لدينا

مرحلة
الإنطلاق
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2

lim
h→0

f(x0 + h) − f(x0)

h
= lim

h→0

(x0 + h)2 − (x0)
2

h

= lim
h→0

x2
0 + h2 + 2x0h − x2

0

h

= lim
h→0

h2 + 2x0h

h

= lim
h→0

h(h + 2x0)

h
= lim

h→0
(h + 2x0)

= 2x0

.f ′(x0) = 2x0 : ولدينا R من x0 كل عند الاشتقاق تقبل f وعليه
h 6= 0 و x0 < 0 ليكن .3

: لدينا

lim
h→0

f(x0 + h) − f(x0)

h
= lim

h→0

1
x0+h

− 1
x0

h

= lim
h→0

x0−x0−h
x0(x0+h)

h

= lim
h→0

−h

hx0(x0 + h)

= lim
h→0

−1

x0(x0 + h)

= −
1

x2
0

.f ′(x0) = − 1
x2
0

: ولدينا ]0;+∞[ من أو ] − ∞; 0[ من x0 كل عند الاشتقاق تقبل f وعليه
h 6= 0 و x0 > 0 ليكن .4

: لدينا

lim
h→0

f(x0 + h) − f(x0)

h
= lim

h→0

√
x0 + h − √

x0

h

= lim
h→0

(
√
x0 + h − √

x0)(
√
x0 + h +

√
x0)

h(
√
x0 + h +

√
x0)

= lim
h→0

x0 + h − x0

h(
√
x0 + h +

√
x0)

= lim
h→0

h

h(
√
x0 + h +

√
x0)

= lim
h→0

1
√
x0 + h +

√
x0

=
1

2
√
x0

.f ′(x0) = − 1
2
√

x0
: ولدينا ]0;+∞[ من أو ] − ∞; 0[ من x0 كل عند الاشتقاق تقبل f وعليه

المألوفة الدوال المألوفةمشتقات الدوال مشتقات

2



3

: التآلفية الدالة مشتقة .1

: مبرهنة
ودالتها R على للاشتقاق قابلة حقيقيان، عددان b و a حيث f : x 7→ ax + b : بـ معرفة تآلفية دالة كل

. f ′ : x 7→ a : المشتقةهي

: ملاحظات
f ′ : x 7→ 1 : هي المشتقة ودالتها R على للاشتقاق قابلة f : x 7→ x فإن b = 0 و a = 1 كان إذا .1
f ′ : x 7→ 0 : هي المشتقة ودالتها R على للاشتقاق قابلة f : x 7→ b فإن b = 1 و a = 0 كان إذا .2

: مثال
.f ′(x) = 3 هي المشتقة ودالتها R على للاشتقاق قابلة f الدالة ،f(x) = 3x + 2 : بـ معرفة f *
.f ′(x) = −3

2
هي المشتقة ودالتها R على للاشتقاق قابلة f الدالة ،f(x) = −3

2
x : بـ معرفة f *

: قوة دالة مشتقة .2

: مبرهنة
: المشتقةهي ودالتها R على للاشتقاق قابلة معدوم، غير طبيعي عدد n حيث f : x 7→ xn : بـ معرفة دالة كل

. f ′ : x 7→ nxn−1

: مثال
.f ′(x) = 4x3 هي المشتقة ودالتها R على للاشتقاق قابلة f الدالة ،f(x) = x4 : بـ معرفة f *

: مقلوب دالة مشتقة .3

: مبرهنة

. f ′ : x 7→ − 1
x2 : المشتقةهي ودالتها R − {0} على للاشتقاق قابلة f : x 7→ 1

x
: الدالة

: تربيعي جذر دالة مشتقة .4

: مبرهنة

. f ′ : x 7→ − 1
2
√

x
: المشتقةهي ودالتها ]0;+∞[ على للاشتقاق قابلة f : x 7→

√
x : الدالة

رف
ـــــا

ـــــــ
ـــــــ

ــعـــ
ـــــــ

ـــــــ
مــــــ

اءال
ــــــنــــ

ب
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: cos والدالة sin الدالة مشتقة .5

برهان: دون تقبل مبرهنة

. f ′ : x 7→ cos(x) : المشتقةهي ودالتها R على للاشتقاق قابلة f : x 7→ sin(x) : الدالة *
. f ′ : x 7→ − sin(x) : المشتقةهي ودالتها R على للاشتقاق قابلة f : x 7→ cos(x) : الدالة *

ملاحظة :
: ملاحظة

تربيعي. الجذر الدالة عدا ما يفها تعر لمجموعة مطابقة رأيناها التي الدوال من مرجعية دالة كل اشتقاق مجموعة أن نلاحظ

: تطبيق
: حالة كل في f ′(3) احسب المشتق، العدد يف تعر استعمال دون

f(x) = x5 ,f(x) =
√
x ,f(x) = 1

x

86 ص 59 و 86 ص 58 : منزلي عمل

رف
ـــــا

ـــــــ
ـــــــ

ــعـــ
ـــــــ

ـــــــ
مــــــ

اءال
ــــــنــــ

ب
الاستثمار
التقويم و
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